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Przestrzenie Banacha sg obiektami matematycznymi, ktore z jednej strony cechuje
elegancka i przejrzysta aksjomatyka (zaproponowana niezaleznie przez S. Banacha i N.
Wienera), a z drugiej strony ogromna réznorodnosé. Juz od poczatku krystalizowania sie
teorii przestrzeni Banacha, jako samodzielnej dyscypliny matematycznej, zadawano sobie
takie pytania jak:

e Czy kazda przestrzen Banacha zawiera bezwarunkowy ciagg bazowy?

e Czy kazda przestrzen Banacha mozna przedstawi¢ w postaci topologicznej sumy
prostej dwoch jej nieskonczenie wymiarowych podprzestrzeni?

e Czy kazda przestrzen Banacha jest izomorficzna ze swoimi podprzestrzeniami ko-
wymiaru 17

e Czy kazda przestrzen Banacha zawiera kopie przestrzeni ¢y badz przestrzeni /7 dla
pewnej liczby 1 <p < oo ?

O ile w przypadku przestrzeni Hilberta odpowiedZ na kazde z powyzszych pytan jest
pozytywna (tj. mozna dosé¢ tatwo skonstruowaé ”teorie strukturalng” przestrzeni Hilber-
ta), o tyle w przypadku przestrzeni Banacha pytania te (postawione jeszcze we Lwowie
w latach trzydziestych XX-ego wieku) pozostawaly przez wiele dziesiecioleci bez odpo-
wiedzi. W 1974 roku Boris Tsirelson podalt przyktad refleksywnej przestrzeni Banacha
(przestrzen Tsirelsona), ktéra nie zawiera kopii zadnej przestrzeni /2, bedacej jednoczesnie
kontrprzyktadem do ostatniego z powyzszych pytan. W referacie przyjrzymy sie konstruk-
cji przestrzeni Tsirelsona, ktéra okazala sie by¢ na tyle elastyczna, ze przyczynita sie do

znalezienia odpowiedzi (negatywnych) na reszte z powyzszych pytan (prace T. Gowersa
i B. Maurey’a, E. Odella, T. Schlumprechta).



